Exercice 2
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Soit f la fonction définie sur R par f(x) = { x > oulde€[-1;1]

A, six=0

Cet exercice a pour but de montrer que la fonction f n’est pas continue en 0 quelque soit

A. Pour cela on utilisera un raisonnement par I'absurde ainsi que le théoreme suivant :

Théoreme 1 : Soit f une fonction définie sur un intervalle L. f est continue en x,, un
élément de I, si pour toute suite (u, ) d’éléments de I convergeant vers x, on a :

dim f(up) = f(x)
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On considéere deux suites (u,) et (v,,) définies par: u,, = = etv, = —=% .
E+21‘rn —E+27Tn

1. Les suites (u,) et (v,) sont-elles convergentes ?

2. Expliciter le terme général de la suite (f (u,)) et celui de (f(v,,)). Ces deux suites
sont-elles convergentes

3. A quelle contradiction aboutit-on si on suppose f continue en 0 ?

4. Conclure



